
XXIV Київський математичний фестиваль
Iндивiдуальна онлайн-олiмпiада

Умови задач для 9-10 класу

1. Чи iснують такi невiд’ємнi числа a, b, c, що a2 + b ⩾ 1, b2 + c ⩾ 1, c2 + a ⩾ 1 та
a+ b+ c ⩽ 8

5
?

2. Нехай P (n) – це кiлькiсть натуральних чисел, менших n та взаємно простих з n. Чи
iснує таке непарне натуральне число k та два рiзних непарних складених натураль-
них числа n1 ̸= n2 такi, що P (n1) = P (n2) = 4k?

3. У вписаному чотирикутнику ABCD прямi BC та AD перетинаються в точцi E. На
сторонi BC вiдмiтили таку точку X, що ∠BAX = ∠CDX. Точка Y симетрична точцi
X вiдносно точки E. Довести, що ∠CDY + ∠BAY = 180◦.

4. Для яких натуральних чисел n ⩾ 3 можна розташувати по колу n рiзних дiйсних
чисел так, що кожне з цих чисел дорiвнює рiзницi своїх сусiдiв?

Кожна задача оцiнюється в 7 балiв. Задачi мають бути розв’язанi самостiйно.


